19.
POSLOUPNOSTI

e pojem posloupnost, ¢len posloupnosti, kone¢na a nekoneéna posloupnost, graf posloupnosti, rostouci a klesajici
posloupnost, zapis posloupnosti (rekurentni vzorec posloupnosti, vzorec pro n-ty ¢len, posloupnost zadana vyctem
¢lend, posloupnost zadana graficky), aritmeticka posloupnost (diference, rekurentni vzorec, vzorec pro n-ty clen,
vzorec pro soucet prvnich n ¢lenll) , geometricka posloupnost (kvocient, rekurentni vzorec, vzorec pro n-ty ¢len,
vzorec pro soucet prvnich n ¢lent), nekoneéna geometricka fada, vzorec pro soucet nekonecné geometrické fady.

Nekoneéna geometricka rfada:
Nekone€na geometricka fada je vyraz a; + a, + az + ...+ ap + ...., jehoz C&leny tvofi geometrickou posloupnost.

o0
Nekone¢nou geometrickou Fadu Ize stru¢né zapsat vyrazem: Zai .
n=1

Pro soucet geometrické fady plati: je-li |g<1 a; =0 = s= A1

1-q

104. Urcete soucet nekonecné geometrické Fady:

0 n 0 n-1 0 n
a) E+£+l+i+...+...=z 1 b) 1 1,1 1.1 = _1 C) §+i+£+...:z 3
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105. Urcete soucet nekone¢né geometrické rady:

n-1 © 0 n-1 0 n
n+l b 3 \/5(3} q 3
a) Z( 1) U )214"-1 c)ng1 2 )Esvn-l

106. Napiste jako zlomek s celym Citatelem i jmenovatelem periodické Cislo (vyuZijte nekone&nou geometrickou fadu):

a) 0,5 b) 2917 c) 17 d) 354 e) 3,74 f) 0,14 g) 212

107. Rozhodnéte, zda se jedna o geometrickou nekone€nou fadu a pokud ano, zda se da najit jeji sou€et. Pokud ano, tak

tento soucet zjistéte:

1 1 1+1+i+1+ b)2-2+2-2+2-2+.... c) 1+\/— 1 \/_ 1 1
2 4 8 16 32 64 3 3J_ 9

108. Vypoctéte soucet nekonecné geometrické fady:

gttt 1 1.1 b) (V5 —v2)+ (V5 -2 + (V5 - v2f +

3 4 9 8 27 16 81
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109. Je dan ¢tverec se stranou a. Spojnice stfedd jeho stran tvofi opét ¢tverec, spojnice stfedl stran nového Ctverce

potom opét Ctverec atd. Vypocitejte soucet obsahl a obvodd vSech vzniklych &tvercu.
110. Do ¢tverce je vepsana kruznice, do ni opét Ctverec, potom opét kruznice atd. Vypocitejte soucet obsahl vSech takto

vzniklych &tvercu. Velikost strany prvniho ¢tverce je a.
Reseni:

1 1 3 3 ®
104. @y g=—, s=1b)g=-=, s== ¢)gq=—, s=3 105.a )+
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b =3 —
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z 3" 27 1 21
d) Z 3 = 3 + S +— 81 +....,9= E s = — 106. kazdé Cislo napiSeme pomoci nekonec¢né fady:
i15.7"1 5 35 245 1715 7 20
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s kvocientem q = 1, fada nelze jednoznacné secist, sou€et by mohl byt bud’ 0 nebo 2 (zapfemyslej). ¢) geometricka fada

1 3 3 J3-3+) 11

s kvocientem q=—="=—, s= = 108. a) jedna se o soucet dvou geometrickych fad: 1 + =+ —+
3 3 J3-1 2 3 9 27

1 52
+2=1b)q= (V5 -+2) L

a % + % +... halezneme soucet kazdé fady a pak soucty seéteme > s=

I\)lH

\/_ J2+ \/_ 1

—+ 5 C) s= 3 d) rozdélime na soucet dvou geometrickych fad, s = % 109. pro obsahy ¢&tvercu plati:

2 2 2
a2+a7+a—+—+...:2a2, q:1 pro obvody plati: 4a+ﬁ+ﬁ+...=8—a=4a(2+\/§)

4 8 2 2 2 o 2
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110. plati: a2+a—+—+....:2a2, q:l
2 4 2



